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SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)

3
1. Se considera functia f:R >R, f(x)z%—-’-hc2 +16.
5p | a) Aratati cd f"(x)=x(x—8). xeR.
x3
5 A
P [ b) Calculati lim ————=-.
r>iw D f ( x)
5p | ©) Demonstrafi ca —208 <3 f ( )4 48, pentru orice x ev
2. Se considera functia /1R >R, f(x)=(x +1
Sp | a) Aritai ca I Zx)dx = ]39
“'f I i
5p | b) Calculati . !
P /()2
c) Deternunatl 11umarul natural rictatea cd
) 101 QL
x+2 0
x NOTITE




TESTUL 6

Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
5p | 1. Ardtafi ca (2«/3—\/5)(2\/5+~/5)=
& 2. Se considera functia f:R —> R, f(x)=x-1. Determinati numdrul
Pl real a pentru care fla)+f(a+1)=4.
5p | 3. Rezolvati in mulfimea numerelor reale ecuapa =100.
P 4. Calculati probabilitatea ca, alegind un num ulpmea
Pl humerelor naturale de o cifra, acesta sa verlﬁ 1tatea n < 20
5. In reperul cartezian xOy se 001151dera A(2,-2),
Sp (. C(0,-2) si D(6,~2). Aratati ca sc nente AB si CD au acelasl
l‘I'll_]lOC.
5p 6. Se considera triunghiul DEF tWghic in D, cu DE=3 si

SUBIECTUL al ll-lea

DF =4, Aratati ca sinE +sin

(30 de puncte)

Sp
Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

l-x «x
1. Se considera ma ] x)=( J, unde xeR .

-2x l+x

= det (4(-1)).

hinati numarul natural @ pentru care A(1)- 4(—1)=al, .
reale x pentru care

) =det(A(x) +A(-x)).

a) Aratati ca

real, iar x,, x, si x, sunt radacinile polinomului f .

a) Pentru m =1, ardtati ca f(1)=

b) Determinati numarul real m pentru care

% (+x)+x, (1+x)+x,(1+x ) =xx,x,

¢) Daca / este divizibil cu polinomul X -2, calculati x' +x3 +x}
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TESTUL 18: BAREM DE EVALUARE SI NOTARE

. Pentru orice solutie corectd, chiar dacd este diferitd de cea din barem, se acordd
punctajul corespunzitor.

. Nu se acordad fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

. Se acordd zece puncte din oficiu. Nota finald se caleuleazi prin impérfirea la zece a

punctajului total acordat pentru lucrare.
SUBIECTUL I (30 de puncte)

1. | 2(3++72) V288 +425 =2(3+642) 1242 +5 5 v' 3p
—6+1242 122 +5=11 2p

2. f(x)=g(x) S 3x+7=1-3x © x=-1 3p
Coordonatele punctului de intersectie s st v=4 2p

1

30 x43=4 2
x+3=2 = x=-1, care convine 3p
Pretul obiectului dupd scumpir %o este

4. 20 2p

1000 + 221000 =1200 degler
100

Pretul obiectului dupa « cu 30% este

1200- 22 1200 = N ~840 de lei 3p
100

_Yg—Yi_a+2

n .. = = =
AB — 5 3p

A, B st C sunt coliniare < m,.=m, < a=3 |2p
Caar+1>x—1>x—3 si, cum triunghiul este

6. P(x+1) =(x—1) +(x-3) & x*~10x+9=0 | P
numar real, strict mai mare decat 3, obfinem x=9 | 2p
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
2 1 S |
1.a) B(O):A—JZ:[3 UJ::»det(B(O)):|3 0‘:2'0—1-3= 3p
=0-3=-3 2p

92



2:241.0 2:0+1.2Y) (4 2
o W e —2X(0) 3p
0-2+2:0 0-0+2:2) (0 4
2 l-a . .
b) | det(X(a)) =‘0 . =4, pentru orice numar intreg a 2p
4=¢g", de unde obtinem @, =2 si a, =-2 3p
4 2-4a) . & (4 2—gg®
& X(a)-X(a+1)—[0 i ] si 2X(a )_[0 al .
pentru orice numar real a

2-4a=2-2a’, de unde obtinem g=0 si a=2 3p
2.0) | (-2)*(-1)=(=2)-(-1)-2=0 si (-2)*1=-2. 4p
(2)*(-)+(-2)*1=4 1p
b) | x*(10x)=10x" -2, pentru orice num 2p
10x* —x~2=0, de unde obfinem RWE sau x=% 3p
¢) | m*n=mn—2, pentru orice n ale nenule m si n 1p

mn—2<2 < mn<4 si, cur I n sunt numere naturale
nenule. obtinem (m,n)e ,1);(1,3);(3,1);(2,2)} 4p
SUBIECTUL al IIl-lea \ (30 de puncte)
1.a) 3p
2p
b) 2p
3p
c) 1p

118




Metoda 2: Determinam dintre punctele y
As B (lungimea segmentului AB): C(2,3)

AB’ —J(xB _4 VB Yy ) =
AR =[(2-2) +(-1+1) & 2
—J(4) +0* & 4B=116 &

AB=4. 2

Calculam distanta dintre punctele 4 ¢ z
C (lungimea segmentului AC): ¥:
AC= \/(xc — Xy )2 + (}’C =¥ )2 < HEAA AR
AC={(2-2) +(3+1) © \
AC=N0’+4 o AC=16 & AC=4.

Determinam distanta dintre punctele B si C ( a segmentului BC):
BC =\(xc—%,) + (e —s) :J(’2+2) V&8 =Br=42.
Potrivit reciprocei teoremei lui Pitagor triun ghl are patratul lungimii

unei laturi egal cu suma patratelor r celorlalte doud laturi, atunci
triunghiul este dreptunghic

Observim ca 4J_ =32 4«

dreptunghic in 4.

Ne amintim ca A, ., ;@, unde ¢, si ¢, sunt cele doud catete. Astfel,

ci BC’=AB* + AC* = ABC este

AB-AC 4

AAABC -

2

' f xOv se consideri punctele A(Z,—Z) . B(—B,a) si
c(1,-1) este numir real. Determinati numirul real a . stiind ci
punctele A C sunt coliniare.

Problema 5, subiectul I, testul 18

Rezolvare:
Metoda I: Trei puncte A, B si C' sunt coliniare (se afla pe aceeasi dreapta)

daca panta dreptei AB este egald cu panta dreptei AC (sau BC ).
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Rezolvare:
Daca x este un unghi ascutit intr-un triunghi

; ; Fy
dreptunghic, atunci
sinx = cateta o.pusa unghiului x .

1potenuzi
Aplicam teorema lui Pitagora in ADEF :
EF?=DF’ +DE* = EF* =4’ +3" = 4
EF?=25= EF =25 = EF =5,
Atunci sinEZEZi si sinFZEZE.

EF 5 EF 5

; : oL 43 7
Prin urmare, sin E+sinF=—+==—=14.
5 &% 8§ D 3 E

17. Se considera A4ABC , dreptungicin 4. cu
punctele M si N sunt mijloacele segmentelor
Avse =4 A

si BC =10. Stiind ca
si AC, aratati ca

¢Es’ema 6. subiectul I, testul 23

Rezolvare:

Aplicam teorema lui Pitagora in B
AB* + AC* = BC* = AB* +6’
AB® +36=100 = AB’ =10~
AB* =64 = AB=+/64
Cum M - mijlocul se¢ AB rezulta M
AM = E =
2,
Cum N entului AC rezulta
- e x c
3 AB-AC 8-6

A =675 A = ETH o

AAMN 2 2 Sl AABC 2 2

In consecintd, A, ;- =4A .

(8. Arfagh ot sine=2 | stiind o8 ze [oﬁj g s
25 2 5
Problema 6, subiectul I, testul 8
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Folosim exprimarea ariei cerute cu vA
ajutorul 1ntegrale1 deﬁmte 3

A= Ilg(x)|dx “x 4|cix a{ %7
Cum g(x)<0, pentru orice :

xe[l,3], |x—4|=—(x—4)=4—x,
obtinem:

| 0

~13

A=l 4—x)dx= 4x—£]

fio-mhen( -] .4
22 2 ==

:[4-3—3—]—(4 1—1—]=4. /

2 2

¢) Aflam functia /, inlocuind f(x ) Q

h(x):%(f(x)—x+4):—(slnx+x 4—x 3]11x—111x xe[le].

Volumul corpului obtinut prin

rotatiain jurul axei Ox a graficului

functiei 4 este: 0

W ST . \& |

Pentru rezolvarea integr,
precedente, folosim m

integrarii prin parti, mai
intai cd In”x=x"-Inx.

5

=r .x]nz xl? e Zjlnxdx] = fr[xln2 xI: = Z:[x' . lnxabc) =

=z| xIn’ x|: -2xInx| + 2ix-(ln x) cbc] = fr(xln2 xlf - 2xInx + 2x|f) =
1

=m(e-2e+2e-2)=n(e-2).
148
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Pen enzi vi rugadm sa contactati
EDITURA TAIDA

lasi, str. Aeroportului 2B

0232 270 250 0232 270 260
.editurataida.ro = www.eduzone.ro
www.tipotaida.ro

Déa-ne Like pe facebook
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